Analizis 2, 7-8. hét
Cauchy-féle integralformula kovetkezményei

I. Igazoljuk az

/2” 1 q 27
_— m m m €r =
o 1—2pcosx + p? 1—p?
egyenléséget, ahol p € ]0, 1.
(Utmutatds: A z = e®1 helyettesitésel az integrélt korintegralld lehet transzformalni.)

II. Igazoljuk, hogy minden a € R szdmra
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N
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/0 2ra T
teljesiil.

(Utmutatés: Adott R € RT paraméter esetén irjuk fel az 4bran ldthaté gorbementi integralt, majd
vegylik az R — oo hatérértéket.) N

II1. Igazoljuk, hogy minden a,b € RT paraméterre

*° cos(ax) — cos(bx) T
/0 dzx §(b —a)
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teljesiil.
ei az __ ei bz

(Utmutatds: Legyen r € ]0, min(a,b)[, R € |max(a,b), o0, és az f(z) = fiiggvényt in-
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z

tegraljuk az dbran ldthaté gorbén, majd vegyilik az R — oo és r — 0 hatdrértéket.)
A

IV. Legyen p € ]0, 1], bizonyitsuk be az

> ep” 7r
/ dz= —
foo 1+ €7 sin pm
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egyenléséget.
eP?

(Utmutatds: Legyen R € |p, 00| és integraljuk az f(z) = T fliggvényt az abran lathaté gorbén,
majd vegyiik az R — oo hatérértéket.)
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