
Anaĺızis 2, 3–4. hét

Vonalmenti integrál

IA . Számoljuk ki az alábbi

∫

γ

f alakú integrálokat.

1. f(z) = e2z̄ és γ az origóból a −1 + i pontba menő szakasz.

2. f(z) = z̄ és γ az origó körüli egységsugarú kör pozit́ıv iránýıtással.

3. f(z) =
1

z
és γ az origó körüli egységsugarú kör pozit́ıv iránýıtással.

4. f(z) = zn, ahol n ∈ Z és γ az origó körüli r ∈ R
+ sugarú kör pozit́ıv iránýıtással.

5. f(z) = zn, ahol n ∈ Z és γ az origó körüli r ∈ R
+ sugarú kör pozit́ıv iránýıtással.

IIA . Számoljuk ki az adott f függvény és γ görbe mellett a
∫

γ

f vonalmenti integrálokat.

1. f(z) =
sin z

z
γ : az origó körüli 2 egység sugarú kör

2. f(z) =
exp z

z − 1
γ : az 1 körüli π egység sugarú kör

3. f(z) =
sh z − z − z

3

6

z6
γ : az origó körüli 2 egység sugarú kör

4. f(z) =
sh z − z − z

3

6

z5
γ : az origó körüli 3 egység sugarú kör

5. f(z) =
cos z − 1

z3
γ : az origó körüli 1 egység sugarú kör

(A feladatok megoldásánál használjuk fel, hogy γ(t) = R exp(2π i t) (t ∈ [0, 1], R ∈ R
+) és f(z) = zn

(n ∈ Z) esetén
∫

γ

f =

{

2π i ha n = −1,

0 ha n 6= −1

teljesül.)
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