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1. 2. 3. 4. 5. 6.
∑

:

1. Legyen A,B és C tetszőleges halmaz. (5,5 p.)

a.) Mutassa meg, hogy (A ∩B) \ (A \ C) = A ∩B ∩ C.

b.) Mutassa meg, hogy P(A) ∩ P(B) = P(A ∩B).

2. Legyen X = R2 és definiáljuk a � relációt az X halmazon az alábbi módon. (4,3,3 p.)

(x1, y1) � (x2, y2) ⇐⇒ x1 ≤ x2 ∧ y1 ≤ y2

a.) Mutassa meg, hogy � rendezés.

b.) Tekintsük a H = {(0, 0), (0, 1), (1, 0), (2, 0)} ⊆ X halmazt. Adja meg a
H halmaz minimális és a legnagyobb elemét, ha az létezik.

c.) Adja meg a H halmaz szuprémumát, ha az létezik.

3. Legyen A = {−2n|n ∈ N} ∪ ([0, 1] ∩Q) ∪ ]4,∞[ ⊆ R. (6,3,1 p.)

a.) Adja meg az A halmaz belső, torlódási és izolált pontjainak a halmazát.

b.) Határozza meg az IntA és az A halmaz elemeit.

c.) Kompakt-e az A halmaz?

4. Számolja ki az alábbi határértékeket. (4×5 p.)

a.) lim
n→∞

2n+1
√

4n4 + 3n3 − 2n2 + 1

b.) lim
n→∞

√
16n2 + 2n−

√
4n2 + 1

n

c.) lim
n→∞

(
2n + 3

2n− 3

)2n+4

d.) lim
n→∞

n

√
2n(n2 + 2) + 5n

22n+2n + 4nn4 − 12

5. Határozza meg a
∞∑
k=1

(1 + i)k + i(1− i)k

2k
sor összegét, ha konvergens a sor. (5 p.)

6. Igazolja, hogy minden n ∈ N esetén 6 +
n∑

k=0

2kk2 = 2n+1(n2 − 2n + 3) (5 p.)

teljesül.


