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1. (5+5 pont)Határozza meg az alábbi határértékeket, amennyiben léteznek!
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2. (5+5 pont) Konvergensek-e az alábbi numerikus sorok? Amennyiben igen, határoz-
za meg az összegüket!

(a)
∞∑
n=1

7 · 2n+1 cos(nπ) + 8 · 3n−1

5n
,

(b)
∞∑
n=1

2n+ 1

n2(n+ 1)2
.

3. (8 pont) Határozza meg a
∞∑
n=1

3n + (−2)n

n
xn

valós hatványsor konvergenciatartományát!



4. (5+5 pont)Határozza meg az alábbi határértékeket, amennyiben léteznek!

(a)
lim
x→∞

(sin
√
x+ 1− sin

√
x),

(b)

lim
x→2

√
x2 − 3 + 1− x

sin(πx)
.

5. (7 pont)Hogyan válasszuk meg az a, b valós paramétereket, hogy az

f(x) =


cos2 x− a

x
, ha x < 0,

sin2 π(x+ b)

2
, ha x ≥ 0

függvény mindenütt folytonos legyen?

6. (5+5 pont)
Tegyük fel, hogy f pozitív folytonos függvény az [a, b] intervallumon (f ∈ C[a, b]).
Bizonyítsuk be, hogy létezik c ∈ [a, b], melyre

(a) f(c) =
f(a) + f(b)

2
,

(b) f(c) =
√
f(a)f(b).
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