Kalkulus 2. Név:

1. Zarthelyi dolgozat Neptun kéd:
2017. 8. 14. 14.15-15.45 Gyakorlat kurzus:
1 2 3 4 5. >
1. Tekintsiik az R? sikon az aldbbi halmazt. (6 p.)

A={(z,y) eR?|2<0, 2*+¢y* <1} U{(2,0) eR?*| —1<z <1}
Hatarozza meg az A halmaz belsejét, torlodasi pontjait és lezartjat.

2. Mennyi a minimuma az f(z,y, z,v) = 2%+ y? + 2% +v? fiiggvénynek az x + 2y +32 —6v =20 (8 p.)
és az x +y + z + v = 2 feltételek mellett?

3. Legyen f: R — R3, f(u) = (u® —u,2% 14+ u) és g: R* = R, g(z,y, 2) = 32%y + 2. Legyen (8 p.)
wo = 16 (z0,y0,20) = (1,—2,3). Hatérozsa meg a (D(g o £))(uo) & a (D(f © g)) (0, Yos 7o)
mennyiségeket.

4. Tekintsiik az f : R? — R, f(x,y) = 2* + arctg ( T 1) fliggvényt. (20 p.)
T

a.) Szédmolja ki a (05 f)(z,y) és a (0 f)(x,y) mennyiséget.

b.) Igazolja, hogy f mindeniitt folytonosan differencialhato.

c.) Szamolja ki a (grad f)(1,2) vektort.

d.) Hatérozza meg az f fliggvény a = (1,2) pontbeli e = (2,1) irdnymenti derivaltjat.
e.) [rja fel az f fiiggvény a = (1,2) pontbeli érintésikjinak az egyenletét.

5. Legyen a € R3 rogzitett vektor és 7 : R3 — R? az identitds fiiggvény, azaz r(x,y,2) = (z,v,2). (8 p.)
Igazolja, hogy rot(axr) = 2a és div(r(r,a)) = 4(r, a) teljesiil (ahol (-, -) jeloli a megszokott skaldris
szorzdst az R3 téren).



