Kalkulus 2, 12. hét
Fourier-sor

I. Igazoljuk a [—, 7] intervallumon adott f fiiggvények F(f) Fourier-sordra vonatkozé képleteket.

L flx)=m-2z F(f)(x) = i smkx
k=
2. f(z) = |sinz| F(f)(z :% %izzzZ_kxl
3. f(z)=sgnzx %i%
=1
4. f(z)=7— %2 F(f)z) =242 Z 1)k+! cos ka

II. Igazoljuk a [0, 27] intervallumon adott f figgvények F(f) Fourier-sordra vonatkozé képleteket,
ahol a € ]0,1][.

42 4
1. f(z) =22 f(f)(x):% ﬁcoskx — sinkx
k=1

) sin®(1ra) = 2asin’(7a) ksin(2ma) .

2. f(z) = sin(azx) F(f)(x) = — + ; R cos kx + e sin kx
o0 2.2 2.2
3. f(x)=2a" F(f)(z) 16m 162k W4 3co kx—162k 1 3smkx
5 = k k

21 e%* 1 2k .

4. f(I') = m .F(f)(ﬂf) 0 ]; 3 n kg coskxr — m sin kx

III. Hatarozzuk meg az alabbi [—7, 7] — R fiiggvények Fourier-sorat, ahol a € |0, 7[ paraméter.

L f(a:)z{ 1, ha |z|<a, 9 f(a:):{x’ ha |z| < a,

0, ha |z]|>a. 0, ha |z|>a.

x
3. f(a) = 10g‘2005§ , ha |z|] <m, / logﬁdt ha |e| <,
0, ha |z|=.

ha |z| =m.

IV. Tegyiik fel, hogy az f : R — R fiiggvény 27 szerint periodikus, és az

F(f)(x) = % + Z ay, cos(kx) + by sin(kx)

k=1

Fourier-sora egyenletesen konvergens.
1. Hatérozzuk meg az f(—x) fliggvény Fourier sorat.
2. Ha az f fiiggvény m szerint periodikus, akkor mit mondhatunk a Fourier-egytitthatoirdl?
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