Kalkulus 2, 2. hét
Folytonossag

1. Vizsgaljuk meg, hogy léteznek-e az aldbbi hatartértékek, és ha léteznek, szamoljuk ki azokat!
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fliggvényt.
1. Folytonos-e az f fliggvény az origén atmené egyenesek mentén?
2. Folytonos-e f a (0,0) pontban?

IV*. Mutassuk meg, hogy egy f : R? — R fiiggvény pontosan akkor folytonos, ha I'(f) sszefiiggd és
(R? x R) \ I'(f) nem &sszefiiggé (ahol I'(f) = {(z,y, f(z,y)) € R*| z,y € R}.

Skalaris szorzas

I. A V = R? vektortéren mely p,q € R paraméter esetén lesz

() :R*=R ((z1,72), (y1,42)) = T1Y1 + 422Y2 — PT1Y2 — qT2Y1

skalaris szorzas?

II. Igazoljuk valés V' vektortérben az alabbi kovetkeztetéseket.
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1. (x+vy) L (x — y) pontosan akkor, ha ||z|| = ||y||;
2. hal|jz|| = |yl =1és = Ly, akkor ||z — y| = V2;
3. ha x1,x9, 3, x4 ortonormalt rendszer, akkor a

(z1 + x2), (21 — 22), (T3 + 74), (T3 — T4)

vektornégyes ortogonalis rendszert alkot;
4. az {y € V|z L y} halmaz altér V-ben.

III. Skalaris szorzast definidlnak-e a V' vektortéren az alabbi kifejezések?

L V=0 0.1.R) <f,g>=gl’fg
2.V =010.1].R) <f,g>=bff'g'

3. V=CY0,1],R)  (f.g) = jf’g’ + £(0)g(0)

4. V =R?3 (w1, 22,23), (Y1,Y2,Y3)) = T1y1 + T3y3
5. V= R?) <({,C1, (EQ,.’Eg), (y1,y27?/3)> = x%y% + x%yg + 1’%:1/%
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