
Anaĺızis 1. Név:
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1. Legyen M1 = ]0,∞[, M2 = R+ és f : M1 → M2. Egyenletesen folytonos-e az f függvény, (5+5 p.)
ha

a. d1 a diszkrét metrika, d2(x, y) =
∣∣x2 − y2

∣∣ és f(x) = x3?

b. d1(x, y) =
∣∣x3 − y3

∣∣, d2(x, y) = |x− y| és f(x) = x2?

2. Legyen az A : R2 → R2 lineáris leképezés mátrixa a kanonikus (e1 = (1; 0), e2 = (0; 1)) (6+6 p.)

bázisban A =

(
1 2
3 2

)
.

a. Határozza meg ‖A‖ értékét, ha A : (R2, ‖·‖2)→ (R2, ‖·‖1).

b. Határozza meg ‖A‖ értékét, ha A : (R2, ‖·‖∞)→ (R2, ‖·‖4).

3. Legyen (V, 〈·, ·〉) skalárszorzatos vektortér a valós számtest felett. (6+6 p.)

a. Folytonos-e a 〈·〉 : V × V → R leképezés?

b. Egyenletesen folytonos-e a 〈·〉 : V × V → R leképezés?

4. Legyen V Banach-tér és A ∈ L(V, V ). Igazolja, hogy ekkor létezik az eA leképezés, valamint (8 p.)∥∥eA
∥∥ ≤ e‖A‖ teljesül.

5. Legyen V normált tér, a ∈ L(V, V ). Bizonýıtsa be, hogy (8 p.)

Ra : L(V, V )→ L(V, V ) x 7→ xa

lineáris leképezés, valamint ‖Ra‖ = ‖a‖ teljesül.


