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A félév végi osztályzat kialaḱıtása: A vizsga két részből áll.

– Írásbeli vizsga: Az ı́rásbeli részben szerepel 10 fogalom a minimumkövetelményből,
5 függvény adott mérték szerinti integrálása, 5 függvény vonalmenti integráljának
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– Jav́ıtás alkalmával a már meglévő érvényes vizsgajegy le is rontható.

Konzultáció: Igény esetén a vizsgák előtt, előre kihirdetett időpontban.
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Anaĺızis 3

A defińıciók és a tételek témakörök szerinti felsorolásban.

1. Mértékek. Gyűrű, σ-gyűrű, algebra, σ-algerba. Halmazfüggvény; addit́ıv, σ-addit́ıv és
szubaddit́ıv halmazfüggvény. Mérték; véges, σ-véges, teljes, valósźınűségi és külső mérték.
Mérték által generált külső mérték. Külső mérték szerinti mérhető halmazok. Lebesgue-
mérték az Rn téren.

2. Mérhető függvények. Metrikus tér Borel-halmazai. Mérhető függvény. Luzin-tétel. Jegorov-
tétel.

3. Integrálható függvények. Elemi lépcsős függvény integrálja. Integrálható függvények. Beppo
Levi-tétel függvénysorozatok és függvénysorokra. Lebesgue-féle dominált konvergencia tétel.
Fatou-lemma.

4. Integrálható függvények. Paraméteres integrál folytonossága, integrálhatósága és deriválha-
tósága.

5. Szorzatterek. Mértékterek szorzata. Fubini-tétel.

6. Függvényterek. Lp-terek. Hölder-egyenlőtlenség. Minkowski-egyenlőtlenség. Riesz–Fischer-
tétel.

7. Mérték deriválása. Mértékek abszolút folytonossága. Radon–Nikodym-tétel. Newton–
Leibniz-tétel.

8. Radon-mérték. Radon-mérték. Riesz-féle reprezentációs tétel Radon-mértékre és korlátos
Radon-mértékre.

9. Komplex függvény differenciálhatósága. Komplex függvény deriválhatósága. Cauchy–Riemann-
egyenletek. Goursat-lemma. Szakaszonként folytonosan differenciálható görbe.

10. Görbementi integrál. Folytonos függvény görbementi integrálja. Görbe indexfüggvénye.
Cauchy-integráltétele kontúrhomotóp görbékre. Cauchy első és második integráltétele. Függ-
vény deriváltjára vonatkozó Cauchy-integráltétel. Holomorf függvény analitikussága és a
konvergenciasugár maximalitási tulajdonsága.

11. Komplex függvénytan pár alaptétele. Liouville-tétel. Algebra alaptétele. Laurent-tétel.
Reziduum-tétel. Az f : C → C függvény az a ∈ C pontban reguláris, az a pontban m-
ed rendű pólusa van illetve lényeges szingularitása van. Picard-tétel. Argumentum-elv.
Rouché-tétel.


