Fourier analizis és fliggvénysorok: emlékezteto

Ortogonalis fiiggvényrendszerek altalanos tulajdonsagai: definicid, példak. Flggetlenség,
ortogonalizacié Gram determinanssal. Teljes és zart rendszerek . Ekvivalencia tétel Hilbert
térben. Példak. Rademacher-, Haar-, és Walsh-rendszer. Tulajdonsagaik. Eszkoztar a tovabbi
vizsgalatokhoz: Fourier transzformalt. L1-en, Schwartzon, tulajdonsdgok, inverzids formula,
kiterjesztés L2-re.

Bevezetés a waveletekbe: Haar-wavelet. Definicid multirezolucion keresztil.
Ortogonalitasra, Riesz-feltételre vonatkozd ekvivalencia tételek Fourier transzformacioval.
Approximacids eljaras multirezoliciéval: Apa- és anya-wavelet, apa altal generalt
magflggvény, magfliggvényre vonatkozo feltételbél konvergencia-tétel. Multirezoltcid
jellemzése Fourier transzformalttal, apabdl anya. Magfiliggvényre vonatkozé (masik)
feltételbdl apa tulajdonsagai. Kévetkezmény: anya integralja. Masik definicié anya
integrdljan keresztlil. Tovabbi példak. Gabor transzformacié. Megengedett wavelet,
tulajdonsagai, wavelet-transzformacié. Wavelet-transzformalt Fourier transzformaltja,
Parseval formula, inverziés formula.

Bevezetés a Walsh sorokba: Walsh-rendszer Paley-féle felirasa, diadikus csoport: mivelet,
topoldgia, Haar-mérték. Karakterek, jellemzésiik, m(ivelet, izomorfia, ortogonalitas.

C(G) és Cw terek, a kozottik levé kanonikus izomorfizmus, karakterek, Walsh-fliggvények.
Diadikus eltolds és topoldgia. Diadikus eltolas kapcsolata a Walsh-fliggvényekkel és a
Lebesgue mértékkel. A kanonikus izomorfizmus izometria.

Walsh-Fourier sorok. Riemann-Lebesgue lemma, konvollcié a csoporton, kapcsolata a
Fourier transzformalttal. Eltolas és karakter. Dirichlet-mag és tulajdonsagai. Kovetkezmény:
majdnem mindenitt konvergencia, lokalizacios elv, Dini-kritérium, Dirichlet-kritérium. Fejér-
mag, tulajdonsagai, konvergencia-tétel.

A klasszikus approximacidelmélet eszkozei

Terek: Normalt-, és kvazinormalt terek, példak: sulyozott Lp-, Sobolev- és Lorentz-terek.
Fliggvény monoton fogyo atrendezése, Hardy egyenlGtlenség, Lpr-norma. Simasdagi modulus,
Lipcshitz-, és Besov-terek. Folytonos fliggvények terei. Tipikusan folytonos fliggvények
tulajdonsagai: flirészfog fliggvények, monotonitds féloldali fels6-, alsé derivalhatdsag.
Linearis operatorok: Riesz-Thorin tétel (Phragmén-Lindel6f bizonyitdsa nem kell), és
alkalmazasai: Hausdorff-Young, Young. Pozitiv operatorok, példak, Korovkin tétel. Projekciok,
példak, Lozinszkij-Harsiladze.

Slirliségi tételek: Stone-Weierstrass tétel, Miintz tétel (bizonyitas csak L2, C-ben). (Mikul3si
Ahiezer-Babenko+Paley-Wiener-t nem kérem szdmon.)

Egyenletes kozelités: Jackson operator, trigonometrikus fliggvényekre vonatkozo Jackson

tétel. Egyenletesen legjobb kozelités. Forditott tételek. Szeg6, Bernstein, Markov. Simasagi



modulus becslése a legjobb kozelitéssel. Lipschitz osztaly és legjobb kozelités. Példa az
élességre. Legjobb kozelités és Szobolev terek.

Legjobb kozelités jellemzése: Csebisev tételei: jellemzés extremalis pontokkal,
egyértelmliség. Csebisev-rendszer Hausdorff térben. Ekvivalens definicidk. Kolmogorov és
Haar tételei (Tietze tétel bizonyitdsa nem kell). Példak Csebisev-rendszerekre.

Bevezetd gondolatok a spline-approximaciéhoz: Nem kérem szamon.
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