Gyakorlo feladatok

1. Komplex szamok
A. Szamitsuk ki: 2+ )" + (@2 - j)’ .

(1+)"

B. Szamitsuk ki tetszéleges n-re: Aoz

C. Vonjunk gy6kot: \/6 -27 .

D. Oldjuk meg az egyenletet: 22 = Z°.

E. Prébaljuk megoldani, tetszéleges ne N, xR, c € C esetén: (t—ij)n = c. Ehhez el6szér igazoljuk, hogy a

megoldhatésag sziikséges feltétele: | c| = 1. Vizsgaljuk meg, hogy ekkor van-e megoldas, hany megoldas
van és mik ezek.

Altalanos tipp az egyenletek megoldasahoz: mindig keressiik a komplex szdmot vagy az algebrai, vagy az
exponencidlis alakjaban.

2. Halmazok
A. Hozzuk egyszeriibb alakra: A J (A B).

B. Hozzuk egyszeriibb alakra: (A U B) N (A U A).
lgazoljuk a kdvetkezd azonossagokat:
CAUBcCes (AcCés(Bc 0.
D.(A\BUB=As BcA.

EEANBcCe Ac(BU O).

F. Tegyiik fel, hogy A o B > C. Ekkor mivel egyenl6: AN B U BN O UCNANANBNO?
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3. Vektorok

Koordinatamentes feladatok

A. Bizonyitsuk be, hogy egy tetszéleges pontbdl egy haromszdg cslcsaiba vezetd vektorok 6sszege
egyenlé az oldalfelezé pontokba vezetd vektorok dsszegével!

B. Mikor igaz, hogy ca + db - da —cb, minden ¢, d e R-re?
C. Mikor igaz, hogy (a xb)xc=07?

D. Mikor igaz, hogy (a xb)-¢=07?

Koordinatas feladatok
x=2t-1 X=U+3
A. Adott két egyenes:| y=t+3 | és|y=-3u+5|. Hatarozzuk meg a3 x+7 y+ cz=1 sik egyenletében
a ¢ paramétert ugy, hogy az egyenesek altal meghatarozott sik merdleges legyen erre a sikra.
X= 1 —_ t X= 5 + 2 u
B. Igazoljuk, hogyaz e; : |y =1+3t| és ey : |y =-1+2u| egyenesek merblegesek egymasra és irjuk fel
z=1-4t z=1+u
az e -re illeszked®, e, -re merdleges sik egyenletét.

C. Igaz-e, hogy a P;(2, 0, 0), Px(3, =5, —=5), Ps(4, 4, 3), P4(7, 3, 1) pontok egy sikban vannak?
D. Mi a tavolsaga a C. feladatbeli P, pontnak a B. feladatbeli e; egyenestdl|?
E. Mi a tavolsaga a C. feladatbeli P, pontnak az A. feladatbeli sikt6l?

F. Tekintsiik azt a két haromszdget, ami alapjan a nevezetes szdgek szégfliggvényeit szamoltuk, még
kdzépiskolaban. Vegyik fel ezeket vektorosan, szamoljuk ki néhany vektor skalaris és vektorialis szorzatét.

4. Sorozatok

Fogalmazzuk meg az alabbi definicidkat, esetleg formalizaljuk, de a definicibban ne szerepeljen az a szé,
hogy "nem", illetve a formalis leirasban a - jel.

A. Nem korlatos sorozat

B. Nem +co-hez divergald sorozat.
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Milyen (a,) sorozatok elégitik ki az aldbbi definiciékat?

C. Van olyan K szdm, hogy minden N természetes szam esetén van olyan n> N index, hogy a, < K.

D. Van olyan K szam, hogy minden N természetes szadm esetén minden n> N indexre fennall, hogy a, < K.
Van-e hatarértéke? Mi?

A a,=2+4n




