Racionalis tortfuggvények
Definicio

Két polinom hanyadosat racionalis tortfliggvénynek nevezziik, jelben:

Racionalis tortfiggvények abrazolasa, hatarértékek a ,,kritikus” helyeken
LKritikus” helynek nevezziik a +oo -t valamint azokat a helyeket ahol a nevez6 nulla.

Vegylk észre, hogy ahol a racionalis tortfiiggvény nevezdje nulla, és a szamlaldéja nem

nulla, ott a fliggvénynek c«o a hatarértéke (szimbolikusan 6=oo ). Ahol a nevez0 is és a

szamlald is nulla, ott ki kell szamolni a hatarertékéet (szimbolikusan 6 hatarozatlan alak)

A végtelenben vett hatarértékét az donti el, hogy a szamlalé foka nagyobb-e mint a
nevez6 foka, vagy forditva, vagy egyenl6.
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legmagasabb fokl tagja egyitthatéinak hanyadosa.

Példa:
Abréazoljuk és allapitsuk meg a hatarértékeket a ,kritikus” helyeken ha
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Nézziik meg, hogy ahol a nevez6 =0, azaz x=3, x=-3, és x=2 helyeken, , van-e
hatarértéke

i X(x° —4)(x—4)
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szamlaldba az x=3 érteket), a nevezd pedig tart nullahoz. Szimbolikusan: (6)

=7 Ha x> 3 akkor a szamlalo tart -15 hoz (behelyettesitjik a




Ez nem hatdrozatlan alak, ez mindig «. A kérdés csak az, hogy +o vagy —o.
Ha az x=3 helyhez kézelitiink jobbrol, azaz 3-nal nagyobb értékeket helyettesitiink a
tortbe, akkor a kapott tort értéke negativ, egyre kisebb szam, azaz

X(X* —4)(x-4)

i (x*-9)(x-2) -

Ha az x=3 helyhez kozelitiink balrdl, azaz 3-nal kisebb értékeket helyettesitlink a tortbe,

_ x(x2—4)(x—4)
akkor a kapott tért értéke pozitiv, egyre nagyobb szam, azaz lim > = +00
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A x=2 ben mind a szamlalé mind a nevezo nulla.
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Azaz itt véges hatarértéke van figgvénynek. Tovabba a zérushelyek, ahol az x-tengelyt
elmetszi a gbrbe: -2, 0, 4
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Allapitsuk meg a , kritikus” helyeken a hatarértékét a kovetkezé fiiggvényeknek:
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