NEV: oot e NEPTUN-KOD: ...ovvvveeeeeeeeeeeeeeee, SZAK: i
ELOADO: Pete Gabor GYAKVEZ. oo,

Valoszinlségszamitas Vizsgal, 2013. dec. 23.
Munkaid®: 100 perc. Kalkulator nem hasznalhaté.

Elm.1 (a) Miaz, hogy egy, F,P) valészinlségi még azaz mi ez a harom hozzavalo, mik a definiald
tulajdonsagaik?7 p) |
(b) Miaz, hogy diszkrét, és mi az, hogy (abszolut) folytomakdszinliségi valtoz6@ p)
(c) Mitjelentaz, hogy aZ,Y : 2 — R valészinlségi valtozék fiiggetlenel®@p)
(d) lgazold fiiggetlen valdszinlségi valtozékra, hogyhedd értékik 6sszeszorzodik, szérasnégyze-
tuk 6sszeadddiKE[XY] = (EX)(EY) ésD?[X + Y] = D*X + D?Y. Lehet diszkrétekre vagy
folytonosakra, ahogy tetszik7 p)

Elm.2 (a) Definiald aBinom(n,p) eloszlast! Valamelyik tanult modszerrel szamold ki vadhéttékét és
szorasat(7 p)

(b) ird fol azN(u, o) normalis valtozo siriiségfiiggvényét, és igazold, hogylég egy siirliség-
fuggveény.(7 p)

(c) Tekintstk a100-dimenziés egységoldalu hiperkocka cstcséit:1}1%° ¢ R, Valasszunk a
csucsok kozil egyet egyenletesen, legyety ekl korulbelll a valoszinlisége, ho@ylegalabb
kétszer olyan tavol van €, ...,0) ponttdl (az euklideszi metrikaban) mint @z, . .., 1)-t6l?
(Tipp: standard normalis tablazat a hatoldalor{9 p)

EIm.3 (a) lgazold, hogy aExp(\) eloszlds momentumgeneralé fliggvényé) = 2, aholt € (—oo, ).

(5p)
(b) Szamold ki a£xp(\) eloszlast-adik momentumat;, = 0,1,2,.... (5p)

Gyak. 1 (Karacsonyi feladat) Nagykovacsi folott ritkan, de azért szoktak latni Oldbkletve Bséghozo
Angyalokat, két, egymastadl fliggetlen Poisson folyamatiszel 20 évente varhat6 értékben egyet-
egyet. Nagykovacsi dédnagyapam igen egészségesen éll4iiastes, és csak a kovetkeldokio
Angyal felbukkanasakor fog meghalini.

(a) Miavaloszinlsége, hogy dédnagyapam megéri a 20@téztbpjat?3 p)
(b) Varhaté értékben hanydéghozd Angyalt fog dédnagyapam a hatri@dkéetében 1atni?7 p)

(c) Dédnagyapam példamutato élete folkeltette az Ordogeliiggt, aki Uzletet ajanl a lelkéért:
ahany éves kordban meghal (ez lehet tértszam is), azt atikyiatvanyra emelik ahanyd®
séghozo Angyal elreplilt Nagykovacsi folott életének adse alatt, €s ennyi dukatot kap a
dédnagyapam altal meghatéarozott jotékony cél. Ha elfegazljizletet, varhato értékben mek-
kora 6sszeggel gazdagszik az a ddiipp: hasznald aElm. 3feladatot.)(8 p)

Gyak. 2 LegyenekXy, ..., X, fuggetlenEgyenletes|0, 1] eloszlasu pontok. SorbarendezZiket, kapjuk az
X <--- < X} sorozatot.
(a) Legyem = 2. Hatarozd megd; és.X; kovarianciajat(15 p)
(b) Most legyem = 2k + 1. ird fel a k6zépé X, pont strlségfuggvénydb p)

(c) lgazold, hogy minden > 0-ra, limy_.. P[| X}, —1/2| > €] = 0. (Tipp: hasznald a Bernoulli
Nagy Szamok Torvenyéfd) p)
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