Perkolacioelmélet — Percolation theory
Pete Gabor, Sztochasztika Tanszék, http://www.math.bme.hu/~gabor
MSc/PhD kurzus, 2017. tavasz, csiitortok 10:15-12:00

Elperkoléciénak a kovetkez6 modellt hivjuk: egy végtelen tranzitiv graf G(V,E), pld a z-
racs, minden élét egymastdl fliggetleniil p valdszintiséggel megtartjuk, 1 — p-vel kitordljiik. Annak
a val6szinliségét, hogy az origd Osszefiiggd komponense végtelen, 6(p)-vel jeloljiik, a kritikus
stirtiség pedig p.(G) := inf{p : O(p) > 0}. A legtobb grifra, pld a d > 2 récsokra, 0 < p.(G) < 1,
azaz egy nemtrividlis fazisdtmenetet lathatunk. Mi a p.(G) értéke? Hogyan lesz 0(p) pozitiv p.
kornyékén? Specidlisan, 0(p.) = 0 vagy > 07

—1m LML LU= =g 34, e FRHRAL

e o S e e e S| i
43‘_" = - I“H_Lu o _IUF_[_IJ:'LI B MR ?"p__ -H.i FRHh
LEM L AT G =_T — : jaes: TH H

Ty AN 3 Hoaind " i SRl R

T P T e B i T N T e e e e T Fert R

r'?p\.‘_.{'l U |Jh 'aioy rl__1__L.l'.l'|_I --#_‘_ s TH- S B HH B

Rk _—jr_rl 4! F o' Ha | n e it s S 22 e m'k;

T KR ey T T ISiids S E

ptEenE B

=T s, B qEho FE i
o' o, AL T g, SR L e =il = — o

LhIr :Hl-cl—;j Je T L-IL'FLLB n-no f FH I -H-J.—’-II:B:-

Jiy =TI - r-- i ILLLEﬁ{” o

n [ r ﬂlﬁ_ )l | N = [ d E; J:'1

I;__rl _II :‘T_ "_ _I - 4 rJIlFl__ ‘T\_El [} -

O j{‘a“l.{; R ﬁf’j da, == 3

" JL I =P S il T PR

SurT =yt gt o =

Elperkolacié Z2-en p = 0.25 illetve p = 0.75 siirtiségen.

A perkoldcidelmélet egyik kozponti sejtése, hogy 0(p.(Z%)) = 0 minden d > 2-re. Ez ismert
d = 2-re (Kesten 1980) és d > 1l-re (Hara & Slade 1990, Fitzner & van der Hofstad 2016).
Ezekben a széls6 esetekben a kritikus perkolaciét is nagyon jél meg lehet érteni. Pld a sikbeli eset-
ben konform-invaridns skdlalimeszt lehet kapni (Smirnov 2001), amit a Schramm-Loewner
Egyenlet (2000) segitségével lehet lefrni. Részben ezért kaptak Werner (2006) és Smirnov (2010)
a Fields medaljukat.

A kurzus f6 témai:

e Konturmoddszer. Harris-FKG egyenlotlenség.
e 0(p) folytonossiga, p. esetleges kivételével.
e Végtelen flrt unicitasa.

o Fazisatmenet élessége (Menshikov, Aizen-
man & Barsky, Duminil-Copin & Tassion)
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Ha mindenki egyetért, ANGOLUL lesz a kurzus. If students agree, the course will be in ENGLISH.



