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1. Alkalmas helyettesitéssel szamoljuk ki a kovetkezd integralokat.
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2. Keressiik meg a primitiv fliiggvényeket.
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— A helyettesitéses integrdlds: / ) dx = /f t) dt|i—p-1(z), amennyiben ¢'(t) < 0

vagy ¢'(t) > 0 a kérdéses intervallumon.

dt
(Nem korrekt, &m konnyen megjegyezhet6 erre igy gondolni: / f(z) dr = / f(x ( dt) dr =

/f — dt = /f ) dt. Ekkor valojaban egy x = xz(t) helyettesitést végziink. A

kapott eredmeny t fuggvenye azaz vissza kell helyettesiteni t helyébe az x(t) fiiggvény inverzét.)

— Racionalis tortfiiggvények integralasdnak lépései:

e polinomosztas (ha a szamlalo foka kisebb, mint a nevezs foka, nem lehet/sziikséges
elvégezni)

e a nevezd szorzattd bontasa els6fok, illetve negativ diszkriminanst masodfoku tényezék
szorzatara

e parcialis tortekre bontas

e a parcialis tortek integralasa

— Alkalmas helyettesitéssel racionalis tortre visszavezethetd fiiggvénytipusok:
e R(a”) esetén, ahol R egy raciondlis tort: ¢ = a” helyettesitéssel

e R({/x) esetén t = {/x helyettesitéssel (ha tobbfajta gyok szerepel a fiiggvényben, ezek
rendjének legkisebb kozos t6bbszorosét érdemes venni)



e R(sinx,cosx) esetén t = tg 3 helyettesitéssel
® R(shz,chr) esetén t = th$ helyettesitéssel, vagy &tirva R(e®) alakira és at = e
helyettesitéssel

o R(z,Vaz?+ bx + ¢) esetén a gyokos kifejezés a szokasos atalakitasokkal (teljes négyzetté
alakitas, kiemelés) /£1+ (Az + B)? alaktra hozhato, majd az aldbbi helyettesitések
valamelyikével az el6z6 két eset valamelyikére a fliggvény visszavezethets:

1. /1 — (Ax + B)? esetén az Ar + B = sint helyettesités
2. \/1+ (Ax + B)? esetén az Az + B = sht helyettesités
3. /(Az + B)? — 1 esetén az Ax + B = cht helyettesités




