FELADATOK AZ Al (VBK) TARGY HALLGATOI SZAMARA
2022/23/6sz, 3. hét

1. Vizsgalja meg monotonitas és korlatossag szempontjabol az alabbi sorozatokat:

2) an =523 b b, = 23 ¢) e =S A d, =n” —3n+2
2. Hatarozzuk meg a hatarértékeket, és keressiink n. kiiszobot e-hoz a definicio alapjan!
3n—1 ™m+4 —6
a) lim n b)™ lim nt ¢) lim — 2
n—oo 4n + 99 n—oo 2n — 1 n—oo 612 + 16

3™ Lenkétol vizsgan megkérdezik a sorozat konvergencidjanak fogalmat. Ezt véilaszolja:
Az a, sorozat pontosan akkor konvergens, ha létezik olyan a szam, amelyhez a,, egyre kézelebb
keriil.” Meg fog bukni?
Lenke az ismételt vizsgan is ugyanezt a kérdést kapja. Most igy felel:
»Az a, sorozat pontosan akkor tart a-hoz, ha |a, — a| tart 0-hoz.” Most atmegy?

4. A gonosz varazsldo minden nap arannyd valtoztatja a Foldon lév6 vizmennyiség felét. Mennyi
id6 mulva csokken a vizkészlet 1 poharnyi ala? (A Féldén kb. 1386 - 10° km? viz van.)
" Mennyi id6 mulva marad csak 1 vizmolekula?

5. Szamoljuk ki a hatarértékeket:

) i n-! b) I n® —216n% 4+n — 2
a) lim im
n—oo 1 +n—2 n—oo —n8 + 500n* 4 86
) I n?? + 18n'8 d) I 2" 4+ 82n%7 4 23610
¢) lim ——— im
n—oo 8n22 — 4n? n—oo —14n2> + 2n8 + 3
5™ + 401 402 !
e) lim 22" £) Jim DL
g) lim (\/4n—3—\/n+9> h) lim <\/2n2+5n—3—\/2n2—n>
n—o0 n—o0
. 25nl 4+ n?
i) lim
6. Igaz? Hamis?
a) ha a, — a, akkor a? — a?
b) ha a? — a?, akkor a, — a
¢) haa, >0 és b, — 0o, akkor a,b, — oo
7 Szamold ki a kovetkezd hatarértékeket:
2/3 4 8nV3 12 244
a) lim PO A VnA b) lim %
n—00 n2+om-—17 n—oo 2073 — 1

3 _
¢) lim 9¢/n —3v2n+1

2
n—oo  Yn ++/3n

n—oo logg(n) — 1

. ond2n 43 ) ™4+n +7
e) lim —— f) lim
n—oo N2 — 3n? n—oo 22" 4+ (2n)% 4 2
g) lim (\/n4 20— n2> h) lim <€/n3 3043 —/nP + 12302 — 1)
Emlékeztet6
— Az ay, ag, ... ag, ...valés szamokbol allo sorozatot (a,)nen vagy (a,) jeloli.

— Az a, sorozat konvergens és hatarértéke az A € R szam, ha Ve > 0-hoz In. € R, hogy n > n.
esetén |a, — A| < e. Ezt kétféleképp lehet jelolni: a,, — A vagy lim a, = A.
n—oo



