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DEFINICIO

Azt mondjuk, hogy létezik f improprius integralja (a, b)-on,
amennyiben talalhatok olyan

a=Cc<c<---<ch=b

osztépontok, amelyekre az

Cj
/ f(x)dx
Ci—1

improprius integral minden 1 < i < n esetén létezik az eddig
definialt értelmek egyikében.
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barmely c € (a, b) esetén létezik f improprius integralja
(a,c)-on és (c,b)-onis, és

b c b
/f(x)dx:/ f(x)dx+/ f(x)dx.
a a (o]
BI1ZONYITAS

Amennyiben ¢ = c; valamely 1 < i < n értékre, akkor definicio
szerint igaz.
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IMPROPRIUS INTEGRAL INTERVALLUMOK

EGYESITESEN

TETEL

Amennyiben létezik f improprius integralja (a, b)-on, akkor
barmely c € (a, b) esetén létezik f improprius integralja
(a,c)-on és (c,b)-onis, és

b c b
/f(x)dx:/ f(x)dx+/ f(x)dx.
a a (o]
BI1ZONYITAS

Amennyiben ¢ = c; valamely 1 < i < n értékre, akkor definicio
szerint igaz. Kdlbénben az allitas kbvetkezik a Riemann-integral
hasonlo tulajdonsagabdl.
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INTEGRALKRITERIUM

TETEL

Legyen f:[1,00) — [0, 00) egy folytonos, monoton csékkend
nemnegativ flggvény.
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numerikus sor pontosan akkor konvergens,
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INTEGRALKRITERIUM

TETEL

Legyen f: [1,00) — [0,00) egy folytonos, monoton csékkend
nemnegativ fliggvény. Ekkor a

oo
> f(n)
1
numerikus sor pontosan akkor konvergens, amikor az

/100 f(x)dx

improprius integral konvergens.
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FIGURE: Az y = f(x) gOrbe és kdzelitd 0sszegei
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0.8

0.6

0.4

FIGURE: Az y = f(x) gOrbe és kdzelitd 0sszegei

f(2)+f(3)—|—...+f(n)§/1nf(x)dx§f(1)+f(2)+...+f(n—1).
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INTEGRALKRITERIUM

)
Iim/1 f(x)dx < oo

n—oo

)
/ f(x)dx konvergens
;
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P-SOROK KONVERGENCIAJA

TETEL

Legyen p € R tetszbleges. Ekkor

=1
2

n=1

pontosan akkor konvergens, hap > 1.
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P-SOROK KONVERGENCIAJA

TETEL

Legyen p € R tetszbleges. Ekkor

=1
2

n=1

pontosan akkor konvergens, hap > 1.

Bizonyitas: Az [ %dx improprius integral pontosan akkor
konvergens, ha p > 1 (Id. 13. heti feladatsor, 6/d feladat)



