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f(x) = €%,9'(x) = cosx = f'(x) = €*,g(x) =sinx

J € sinxdx = —e* cos x + €*sinx — [ €*sin xdx
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[ € sinxdx = —1eXcosx + 1€ sinx + C
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Legyen f : [a, b] — R folytonos fiiggvény, o # 5 € R, és

v o, 8] — [a, b] vagy ¢ : [5,a] — [a, b] olyan folytonosan
differencialhato fliiggvény, amelyre

pla)=a es ¢(B)=">.
Ekkor

b B
/a f(t)at = / F((u))! (U)lu.
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Bizonyitas: Tegyuk fel példaul, hogy a < 3, és tekintsik a
kovetkez6 fliggvényeket:

(v) v
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ahol v € [a, 8]. A lancszabaly miatt
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Masrészt, mivel f és ¢ folytonosak, azért

G'(v) = f(e()#'(v) = F(v).
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Bizonyitas: Tegyuk fel példaul, hogy a < 3, és tekintsik a
kovetkez6 fliggvényeket:

(v) v
F(v) = / f(hdt,  Gv) = / Fp(u))¢ (u)du

ahol v € [a, 8]. A lancszabaly miatt

Fv) = S G0 = e )

Masrészt, mivel f és ¢ folytonosak, azért

G'(v) = f(e()#'(v) = F(v).

Tehat F — G allandé. Mivel F(a) = G(«o) =0, azért F = G.
Helyettesitve v = b-t, megkapjuk a kivant allitast.
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/eﬁdx: /et-2tdt:

VX =t=— x = t? = dx = 2tdt

= 2te! — /Ze’dt — 2te! — 26! + C = 2V/xeVX — 2eVX 1 C.

f(h=2t,g(t)=e' = F(t)=2,9(t) = &
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/\/1 — X2dx = /\/1 — sin? tcos tdt =

X =sint, t = arcsin x, dx = cos tdt

1 + cos(2t) 1 sin(2t)
— 2 = B ———— = — S ==
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_ % (arcsinx+ sin(2 arcsin X)> LC
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