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Egyik irany: legyen an, — a, és legyen n. € N egy -hoz tartozé
kiszdbszam.
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6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT

Az (an)nen Sorozatnak a € R torlodasi pontja, ha a minden
kérnyezete (an)nen VEgtelen sok elemét tartalmazza.

@ Konvergens sorozat hatarértéke a sorozat torlédasi pontja.

@ Az a, = (—1)" sorozatnak két torlédasi pontja van: 1, —1.




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

RESZSOROZAT

DEFINICIO

Legyen (nk)ken €9y Szigoruan nbévé sorozat, melynek elemei
természetes szamok, €s (an)nen €9y sorozat.




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

RESZSOROZAT

Legyen (nk)ken €9y Szigoruan nbévé sorozat, melynek elemei
természetes szamok, €s (an)nen €gy sorozat. Ekkor az
(a@n, )ken Sorozatot (an)nen €9y részsorozatanak nevezzik.




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

RESZSOROZAT

DEFINICIO

Legyen (nk)ken €9y Szigoruan nbévé sorozat, melynek elemei
természetes szamok, €s (an)nen €gy sorozat. Ekkor az
(a@n, )ken Sorozatot (an)nen €9y részsorozatanak nevezzik.

<

PELDA

Q a,=(—1)", és nx = 2k, akkor ap, = (—1)°K =1.

A



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

RESZSOROZAT

DEFINICIO

Legyen (nk)ken €9y Szigoruan nbévé sorozat, melynek elemei
természetes szamok, €s (an)nen €gy sorozat. Ekkor az
(a@n, )ken Sorozatot (an)nen €9y részsorozatanak nevezzik.

Q a,=(—1)", és nx = 2k, akkor a,, = (—1)?k = 1. Teh4t a
((—1)")nen Sorozat egy részsorozata (1,1,1,...).

A



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

RESZSOROZAT

DEFINICIO

Legyen (nk)ken €9y Szigoruan nbévé sorozat, melynek elemei
természetes szamok, €s (an)nen €gy sorozat. Ekkor az
(a@n, )ken Sorozatot (an)nen €9y részsorozatanak nevezzik.

Q a,=(—1)", és nx = 2k, akkor a,, = (—1)?k = 1. Teh4t a
((—1)")nen Sorozat egy részsorozata (1,1,1,...).

@ Ha (an)nen egy tetszbleges sorozat, akkor
(a1, a4, g, ate, - - -, Aye, - . .) €9y részsorozata, ahol ny = k2.

A



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

RESZSOROZAT

DEFINICIO

Legyen (nk)ken €9y Szigoruan nbévé sorozat, melynek elemei
természetes szamok, €s (an)nen €gy sorozat. Ekkor az
(a@n, )ken Sorozatot (an)nen €9y részsorozatanak nevezzik.

Q a,=(—1)", és nx = 2k, akkor a,, = (—1)?k = 1. Teh4t a
((—1)")nen Sorozat egy részsorozata (1,1,1,...).

@ Ha (an)nen egy tetszbleges sorozat, akkor
(a1, a4, g, ate, - - -, Aye, - . .) €9y részsorozata, ahol ny = k2.

@ Minden sorozat 6nmaganak egy részsorozata, ahol
N = k.

N



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyités.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen ap, egy ilyen elem.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen ap, egy ilyen elem.
Hasonl6an, (a— },a-+ ) is a sorozat végtelen sok elemét

tartalmazza,



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen ap, egy ilyen elem.
Hasonléan, (a— §,a+ %) is a sorozat végtelen sok elemét
tartalmazza, ezért kivalaszthato6 innen egy a,, elem, melyre

no > nmny.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen ap, egy ilyen elem.
Hasonléan, (a— §,a+ %) is a sorozat végtelen sok elemét
tartalmazza, ezért kivalaszthato6 innen egy a,, elem, melyre

no, > nq. Az eljarast folytatva minden k € N, szamhoz van
olyan ny index,



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen ap, egy ilyen elem.
Hasonléan, (a— §,a+ %) is a sorozat végtelen sok elemét
tartalmazza, ezért kivalaszthato6 innen egy a,, elem, melyre

no, > nq. Az eljarast folytatva minden k € N, szamhoz van
olyan ny index, melyre an, € (a— },a+ 1),



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen ap, egy ilyen elem.
Hasonléan, (a— §,a+ %) is a sorozat végtelen sok elemét
tartalmazza, ezért kivalaszthato6 innen egy a,, elem, melyre

no, > nq. Az eljarast folytatva minden k € N, szamhoz van
olyan ny index, melyre a,, € (a— £,a+ 1), és
n<n<..<n<...



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen ap, egy ilyen elem.
Hasonléan, (a— §,a+ %) is a sorozat végtelen sok elemét
tartalmazza, ezért kivalaszthato6 innen egy a,, elem, melyre

no > ny. Az eljarast folytatva minden k € N, szamhoz van
olyan ny index, melyre a,, € (a— £,a+ 1), és

N <np<...<ne<... Azigykonstrudlt (an,)ken
részsorozat hatarértéke a € R.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen ap, egy ilyen elem.
Hasonléan, (a— §,a+ %) is a sorozat végtelen sok elemét
tartalmazza, ezért kivalaszthato6 innen egy a,, elem, melyre

no, > nq. Az eljarast folytatva minden k € N, szamhoz van
olyan ny index, melyre a,, € (a— £,a+ 1), és

N <np<...<ne<... Azigykonstrudlt (an,)ken
részsorozat hatarértéke a € R.

TegyUk fel, hogy a sorozatnak van egy (an, )ken részsorozata,
mely a-hoz tart.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen ap, egy ilyen elem.
Hasonléan, (a— §,a+ %) is a sorozat végtelen sok elemét
tartalmazza, ezért kivalaszthato6 innen egy a,, elem, melyre
no, > nq. Az eljarast folytatva minden k € N, szamhoz van
olyan ny index, melyre a,, € (a— £,a+ 1), és

N <np<...<ne<... Azigykonstrudlt (an,)ken
részsorozat hatarértéke a € R.

TegyUk fel, hogy a sorozatnak van egy (an, )ken részsorozata,
mely a-hoz tart. Ekkor a minden kdrnyezete a részsorozat
minden elemét tartalmazza, véges sok elem kivételével.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

TORLODASI PONT ES RESZSOROZAT KAPCSOLATA

Egy (an)nen Sorozatnak a € R pontosan akkor torlddasi pontja,
ha a sorozatnak van a-hoz tarté konvergens részsorozata.

Bizonyitas. Mivel a torlédasi pont, ezért (a— 1,a+ 1) a sorozat
végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen ap, egy ilyen elem.
Hasonléan, (a— §,a+ %) is a sorozat végtelen sok elemét
tartalmazza, ezért kivalaszthato6 innen egy a,, elem, melyre

no, > nq. Az eljarast folytatva minden k € N, szamhoz van
olyan ny index, melyre a,, € (a— £,a+ 1), és

N <np<...<ne<... Azigykonstrudlt (an,)ken
részsorozat hatarértéke a € R.

TegyUk fel, hogy a sorozatnak van egy (an, )ken részsorozata,
mely a-hoz tart. Ekkor a minden kdrnyezete a részsorozat
minden elemét tartalmazza, véges sok elem kivételével. Tehat
a minden kornyezete (a,),-n Véatelen sok elemét tartalmazza:
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Bizonyitas. Tegyuk fel, hogy az (ap)nen sorozatra k < a, < K
minden n-re. Legyen ki = k, K; = K. Ekkor a [k1, @] és

[%, KJ intervallumok legalabb egyike a sorozatnak
végtelen sok elemét tartalmazza.
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végtelen sok elemét tartalmazza. Jel6ljon ko, K>] egy ilyen
intervallumot a két intervallum kézl.
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Bizonyitas. Tegyuk fel, hogy az (ap)nen sorozatra k < a, < K
minden n-re. Legyen k; = k, K; = K. Ekkor a [k1, @] és
[%, KJ intervallumok legalabb egyike a sorozatnak

végtelen sok elemét tartalmazza. Jel6ljon ko, K>] egy ilyen
intervallumot a két intervallum kdz(l. Hasonléan, a [kz, %}

és [%, Kg} intervallumok legalabb egyike a sorozatnak
végtelen sok elemét tartalmazza.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

A BOLZANO-WEIERSTRASS TETEL

_

Minden korlatos sorozatnak van torlédasi pontja.

Bizonyitas. Tegyuk fel, hogy az (ap)nen sorozatra k < a, < K
minden n-re. Legyen k; = k, K; = K. Ekkor a [k1, @] és

[%, KJ intervallumok legalabb egyike a sorozatnak
végtelen sok elemét tartalmazza. Jel6ljon ko, K>] egy ilyen
intervallumot a két intervallum kdz(l. Hasonléan, a [kz, %}

és [%, Kg} intervallumok legalabb egyike a sorozatnak

vegtelen sok elemét tartalmazza. Jel6ljon [ks, K3] egy ilyen
intervallumot.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

A BOLZANO-WEIERSTRASS TETEL

Bizonyitas. Az eljarast folytatva kapunk egy
[k1, K1] D [ko, K2] D [Ks, K3] D ... végtelen intervallumsorozatot,



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

A BOLZANO-WEIERSTRASS TETEL

Bizonyitas. Az eljarast folytatva kapunk egy

[k1, K1] D [ko, K2] D [Ks, K3] D ... végtelen intervallumsorozatot,
melyek hossza minden Iépésben felezddik, és mindegyik a
sorozatnak végtelen sok elemét tartalmazza.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

A BOLZANO-WEIERSTRASS TETEL

Bizonyitas. Az eljarast folytatva kapunk egy

[k1, K1] D [ko, K2] D [Ks, K3] D ... végtelen intervallumsorozatot,
melyek hossza minden Iépésben felezddik, és mindegyik a
sorozatnak végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen

X = sup{k1 kKo, ks, .. }



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

A BOLZANO-WEIERSTRASS TETEL

Bizonyitas. Az eljarast folytatva kapunk egy

[k1, K1] D [ko, K2] D [Ks, K3] D ... végtelen intervallumsorozatot,
melyek hossza minden Iépésben felezddik, és mindegyik a
sorozatnak végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen

X = sup{ky, ko, k3, .. .}. EKkor x mindegyik intervallumnak

eleme.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

A BOLZANO-WEIERSTRASS TETEL

Bizonyitas. Az eljarast folytatva kapunk egy

[k1, K1] D [ko, K2] D [Ks, K3] D ... végtelen intervallumsorozatot,
melyek hossza minden Iépésben felezddik, és mindegyik a
sorozatnak végtelen sok elemét tartalmazza. Legyen

X = sup{ky, ko, k3, .. .}. EKkor x mindegyik intervallumnak
eleme. Mivel az intervallumok hossza nulldhoz tart, x minden
kérnyezete (an)nen végtelen sok elemét tartalmazza.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

KAPCSOLAT A KONVERGENCIAVAL

Egy (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha korlatos és
egy torlédasi pontja van.




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

KAPCSOLAT A KONVERGENCIAVAL

Egy (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha korlatos és
egy torlédasi pontja van.

Bizonyitas. TegyUk fel, hogy (an)nen konvergens, és
hatarértéke a € R.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

KAPCSOLAT A KONVERGENCIAVAL

Egy (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha korlatos és
egy torlédasi pontja van.

Bizonyitas. TegyUk fel, hogy (an)nen konvergens, és
hatarértéke a € R. Ekkor (ap)nen korlatos



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

KAPCSOLAT A KONVERGENCIAVAL

Egy (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha korlatos és
egy torlédasi pontja van.

Bizonyitas. TegyUk fel, hogy (an)nen konvergens, és
hatarértéke a € R. Ekkor (an)nen korlatos és a a sorozat egy
torlodési pontja.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

KAPCSOLAT A KONVERGENCIAVAL

Egy (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha korlatos és
egy torlédasi pontja van.

Bizonyitas. TegyUk fel, hogy (an)nen konvergens, és
hatarértéke a € R. Ekkor (an)nen korlatos és a a sorozat egy
torlodési pontja. Ha b € R, b # ais torlédasi pontja lenne a

sorozatnak,



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

KAPCSOLAT A KONVERGENCIAVAL

Egy (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha korlatos és
egy torlédasi pontja van.

Bizonyitas. TegyUk fel, hogy (an)nen konvergens, és
hatarértéke a € R. Ekkor (an)nen korlatos és a a sorozat egy
torlodési pontja. Ha b € R, b # ais torlédasi pontja lenne a
sorozatnak, akkor az ¢ = @ jel6léssel a és b ¢ sugaru
kérnyezetei diszjunktak,



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

KAPCSOLAT A KONVERGENCIAVAL

Egy (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha korlatos és
egy torlédasi pontja van.

Bizonyitas. TegyUk fel, hogy (an)nen konvergens, és
hatarértéke a € R. Ekkor (an)nen korlatos és a a sorozat egy
torlodési pontja. Ha b € R, b # ais torlédasi pontja lenne a
sorozatnak, akkor az ¢ = @ jel6léssel a és b ¢ sugaru
kérnyezetei diszjunktak, és mindegyik végtelen sok elemet

tartalmazna.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

KAPCSOLAT A KONVERGENCIAVAL

Egy (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha korlatos és
egy torlédasi pontja van.

Bizonyitas. TegyUk fel, hogy (an)nen konvergens, és
hatarértéke a € R. Ekkor (an)nen korlatos és a a sorozat egy
torlodési pontja. Ha b € R, b # ais torlédasi pontja lenne a
sorozatnak, akkor az ¢ = @ jeldlessel a és b ¢ sugard
kérnyezetei diszjunktak, és mindegyik végtelen sok elemet
tartalmazna. De ez ellent mondana annak, hogy a minden

kdrnyezete minden elemet tartalmaz, véges sok kivételével.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

KAPCSOLAT A KONVERGENCIAVAL

Egy (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha korlatos és
egy torlédasi pontja van.

Bizonyitas. TegyUk fel, hogy (an)nen konvergens, és
hatarértéke a € R. Ekkor (an)nen korlatos és a a sorozat egy
torlodési pontja. Ha b € R, b # ais torlédasi pontja lenne a
sorozatnak, akkor az ¢ = @ jeldlessel a és b ¢ sugard
kérnyezetei diszjunktak, és mindegyik végtelen sok elemet
tartalmazna. De ez ellent mondana annak, hogy a minden
kdrnyezete minden elemet tartalmaz, véges sok kivételével.

Ha (an)nen korléatos és egy torl6dasi pontja van,



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

KAPCSOLAT A KONVERGENCIAVAL

Egy (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha korlatos és
egy torlédasi pontja van.

Bizonyitas. TegyUk fel, hogy (an)nen konvergens, és
hatarértéke a € R. Ekkor (an)nen korlatos és a a sorozat egy
torlodési pontja. Ha b € R, b # ais torlédasi pontja lenne a
sorozatnak, akkor az ¢ = @ jeldlessel a és b ¢ sugard
kérnyezetei diszjunktak, és mindegyik végtelen sok elemet
tartalmazna. De ez ellent mondana annak, hogy a minden
kdrnyezete minden elemet tartalmaz, véges sok kivételével.
Ha (an)nen korlétos és egy torl6dasi pontja van, akkor a
Bolzano-Weierstrass tétel bizonyitasaban talalhaté
intervallumfelezéses eljarassal igazolhaté, hogy konvergens.



6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Milyen sok torlodasi pontja lehet egy sorozatnak? \




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Milyen sok torlodasi pontja lehet egy sorozatnak?

Tetszbleges ay, as, . . ., ax € R szamokra van olyan sorozat, pl.
az

(a1,ag,...,ak,a1,...,ak,a1,...,ak,...)

sorozat, melynek torlodasi pontjai éppen ezen szamok.




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Van olyan sorozat, aminek minden valés szam torlédasi pontja. \




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Van olyan sorozat, aminek minden valés szam torlédasi pontja. \

Bizonyitas. Olyan sorozatot gyartunk le, aminek minden
tizedestort eleme.




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Van olyan sorozat, aminek minden valés szam torlédasi pontja. \

Bizonyitas. Olyan sorozatot gyartunk le, aminek minden
tizedestort eleme. Csoportokba osztjuk a tizedestérieket:




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Van olyan sorozat, aminek minden valés szam torlédasi pontja. \

Bizonyitas. Olyan sorozatot gyartunk le, aminek minden
tizedestort eleme. Csoportokba osztjuk a tizedestérieket:

O Elsb csoport: —1;0;1.




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Van olyan sorozat, aminek minden valés szam torlédasi pontja. \

Bizonyitas. Olyan sorozatot gyartunk le, aminek minden
tizedestort eleme. Csoportokba osztjuk a tizedestérieket:

O Elsb csoport: —1;0;1.
@ Masodik csoport: —2,0; —1,9;-1,8;...,1,9;2,0.




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Van olyan sorozat, aminek minden valés szam torlédasi pontja.

Bizonyitas. Olyan sorozatot gyartunk le, aminek minden
tizedestort eleme. Csoportokba osztjuk a tizedestérieket:

O Elsb csoport: —1;0;1.
@ Masodik csoport: —2,0; —1,9;-1,8;...,1,9;2,0.
© Harmadik csoport: —3,00; —2,99;...,2,99; 3, 00, stb.




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Van olyan sorozat, aminek minden valés szam torlédasi pontja.

Bizonyitas. Olyan sorozatot gyartunk le, aminek minden
tizedestort eleme. Csoportokba osztjuk a tizedestérieket:

O Elsb csoport: —1;0;1.

@ Masodik csoport: —2,0; —1,9;-1,8;...,1,9;2,0.

© Harmadik csoport: —3,00; —2,99;...,2,99; 3, 00, stb.
A fenti felsorolasban minden tizedestort eléfordul valahol,




6. ELOADAS: SZAMSOROZATOK 3. — TORLODASI PONTOK

SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Van olyan sorozat, aminek minden valés szam torlédasi pontja.

Bizonyitas. Olyan sorozatot gyartunk le, aminek minden
tizedestort eleme. Csoportokba osztjuk a tizedestérieket:

O Elsb csoport: —1;0;1.
@ Masodik csoport: —2,0; —1,9;-1,8;...,1,9;2,0.
© Harmadik csoport: —3,00; —2,99;...,2,99; 3, 00, stb.

A fenti felsorolasban minden tizedestort elé6fordul valahol, és
mindegyik csoport véges sok elembdl all,
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SOROZATOK SOK TORLODASI PONTTAL

Van olyan sorozat, aminek minden valés szam torlédasi pontja.

Bizonyitas. Olyan sorozatot gyartunk le, aminek minden
tizedestort eleme. Csoportokba osztjuk a tizedestérieket:

O Elsb csoport: —1;0;1.
@ Masodik csoport: —2,0; —1,9;-1,8;...,1,9;2,0.
© Harmadik csoport: —3,00; —2,99;...,2,99; 3, 00, stb.

A fenti felsorolasban minden tizedestort eléfordul valahol, és
mindegyik csoport véges sok elembdl all, tehat minden csoport
minden elemét felsorolhatjuk egymas utan.




