FOGALOMHALO II.

G az objektumok halmaza,

M az attributumok halmaza,

Legyen I C G x M egy megfeleltetés. Ekkor a (G, M, I) hidrmast kontextusnak
nevezziik.

Ha X C G, ekkor legyen X’ = {m € M, minden x € X —re (z,m) € I},

Ha Y C M, ekkor legyen Y’ = {g € G, minden y € Y —ra (g,y) € I}.

Nyilvdn X' C M és Y’ C G.

Az (X,Y) part fogalomnak nevezzilkk, ha X' =Y ésY’ = X. Ekkor X a fogalom
terjedelme Y pedig a tartalma.

Ha (X7,Y7) és (Xs,Y2) fogalmak, akkor (X1,Y7) < (Xo,Y2) akkor és csakis
akkor ha X; C X5, ami ekvivalens azzal, hogy Y7 O Y. Ezen rendezésre nézve a
fogalmak halét alkotnak. Ez a

L(G, M, I) afogalomhdld, amelyben a hdlémiiveleteket a kovetkezd médon {rhatjuk
le:

Allitas. Legyen {(X;,Y;):j e J} C L(G M, I). Ekkor

NG = ()X (X)) és \ (X575 = (U X5, (1 X))

jed jeJ jeJ jed jeJ jed

Megemitrndé, hogy a képletben szerepld ((;c; X;) = U es Xj = U e, V-
Tetszoleges g € G objektum, illetve m € M atribitum esetén legyen:

9= ({g}"{g}) illetve m = ({m}’, {m}")
Legyenek m és m; M-beli attribitumok. Azt mondjuk, hogy a (G, M,I) kon-
textusban az m; egyiittes teljesiilésébdl kovetkezik az m attributum, ha barmely
G-Dbeli objektumra abbdl, hogy (g,m;) € I minden j € J-re, ugy (g9,m) € I.

Tétel 1. Legyen (G, M, I) egy kontextus.

(A) Tetszdleges g € G-re, illetve m € M-re (g,m) € I pontosan akkor, ha az
L(G, M, I) hdléban g < m.

(B) Tetszbleges m és j € J-re mj M-beli attributumok esetén az m; egyittes tel-
Jestilésébdl akkor és csak akkor kovetkezik a (G, M, I) kontetusban az m attribitum,
ha a fogalomhdldban N\ m; < m.

Proof. Csak az (A)-t igazoljuk. Koénnyen lathaté, hogy X C Y-bdl kdvetkezik,
hogy X’ D Y’ tovdbbd érvényes (*) X" = X’'. (Ui. nyilvdn X C X" ezért
X' D (X)) = X", Miésrészt az X C X”-ben X helyébe X’-t frva X' C X"
adédik. A két tartalmazést Osszevetve kapjuk, hogy X' = X').

Ezek felhasznalasaval kapjuk:

g és m eleme L(G, M, I)-nek. Ha (g,m) € I, akkor g € {m}’, miatt {g} C {m}’,
tehat (*)-bdl adddik, hogy {g} 2 {m}”. Innen {g}” = {m} C {m}’” adddik,
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2 PELDA

Ezért g = ({9}7,{9}) < ({m},{m}”) = m. Ha pedig azt tessziik fel, hogy g < m
akkor {¢g}” C {m}’, innen g € {g} C {g}” C {m}, tehdt g € {m}’, azaz (g,m) € I.
(]

Legyen L egy teljes halé. X C L egyesitésiirli részhalmaz, ha minden a € L-hez

van az X-nek egy X, C X, hogy a = \/ X,. Hasoné a metszetsiirii részhalmaz
definicidja.
Tétel 2. (a fogalomhdlok alaptétele). Legyen L teljes hald és (G, M,I) pedig
eqy kontextus. Ekkor L pontosan akkor izomorf az L(G,M,I) fogalomhdléval, ha
léteznek v : G — L és p: M — L leképezések gy, hogy v(G) = {v(G) : g € G}
egyesitésiir részhalmaza L-nek, pu(M) metszetsird részhalmaza L-nek, tovdbbd
bdrmely g € G és m € M-re

(g,m) € I & ~(g) < u(M).

Legyen L egy teljes halo. J egyesitésiirii részhalmaza L-nek, mig M metszetstiri.
Ekkor L izomorf az L(G, M, <) fogalomhaldéval, ahol ”? <” =" <p ” U (J x M).
~v:J — L a g+ g identikus leképezés, hasonléan v : M — L.

Itt I = {(g1,m1), (91, m2), (92, m1), (92, m3), (g3, m2), (93m3), (93, M4), (gama)}.



