Matematika szigorlat
2005. 1I. 3.

1. Legyen X normdlis, N(m, o) eloszlasu valdszintiségi véltozo.

(a) Hatdrozzuk meg az Y := X2 valésziniiségi valtozé eloszldsanak siirtiségfiige-
vényét az m = 0 esetben! Szamoljuk ki ebben az esetben az Y valdsziniiségi
valtozo varhato értékét!

(b) Hatérozzuk meg a Z := exp(X) valdszinliségi valtozé slirliségfiiggvényét
tetszbleges m € R és 0 > 0 esetén!

2. Adjuk meg az
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integral értékét, ha I' egy pozitiv irdnyitdsi 2 egység sugard kor, melynek
kozéppontja az

(a) origd;
(b) illetve, a (—21) pont!

3. Tekintsiik a
v(z,y,2) = (z + 32°2 + zsiny)i + (zsinz — dayz +y)j + (ye* —z2® + 2)k
vektormezot, és az aldbbi térrészt
V= {(:C,y,z) eR3 |0<z<3, y2+22§m2} .
Szamoljuk ki a

¢ o(r) dF

ov
integral értékét, ahol OV jeloli a V' térrész kifelé iranyitott felszinét!

4. Legyen H := C? Hilbert-tér a szokdsos skaldrszozassal, és legyen
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linearis operator.

(a) Igazoljuk, hogy A normadlis operdtor!

(b) Szamoljuk ki A pont—, folytonos— és rezidudlis spektrumaét!

(¢) Adjuk meg A spektrélfelbontasat!

(d) Legyen t valés paraméter, és szamoljuk ki az exp(tA) operatort!
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