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Feladatmegold6 szeminarium 2.
11. ora
2013. 04. 24. / 05. 03.

Feloszthato-e a korlap véges sok egybevago részre, melyek koziil nem mindegyik tartalmazza a kor
kozéppontjat?

Bizonyitsuk be, hogy létezik tetsz6legesen sok egymaést kovets Osszetett szam.

Mutassuk meg, hogy a Pascal-hdromszog barmely soraban a paratlan szamok szama kettGhatvany.
Szamitsuk ki a ketts kitevGjét is.

Tegyiik fel, hogy a sikracs minden mez&jébe be van irva egy-egy pozitiv egész szam azzal a tulaj-
donsédggal, hogy minden mez6ben a szomszédos mez6kbe irt szamok atlaga all. Bizonyitsuk be,
hogy ekkor minden szam egyenld.

Béla és Jend a kovetkezd jatékot tzik: feldobnak egy szabalyos érmét, és ha fej jon ki, Béla fizet
Jenének 1 forintot, ha iras jon ki, Jend fizet Bélanak 1 forintot. Béla 4, Jend 6 forinttal kezdi a
jatékot, és addig jatszanak, amig valamelyikiik pénze el nem fogy. Mekkora a valoszintisége annak,
hogy Jend pénze fogy el elébb (azaz Béla nyer)?

Legyen A egy téglalap alaku valés matrix, melynek m sora és n oszlopa van (m < n). Bizonyitsuk
be, hogy AT A sajatértékei éppen AAT sajatértékei és még n — m darab 0.
Beadandé feladatok

Legyen f egy valos fiiggvény. Tegyiik fel, hogy x( fixpontja az f m-edik, és n-edik iteraltjanak is
valamilyen m,n pozitiv egészekre. Milyen m,n-re kévetkezik ebbdl, hogy x¢ fixpontja f-nek? (3
pont)

Van-e 11 darab pozitiv egészekbdl allo végtelen szamtani sorozat, amelyek differenciai rendre a
10,11,...,20 szamok, és valahonnan kezdve lefedik az Gsszes pozitiv egészt? (3 pont)

Legyen a és d pozitiv szam, és jeldlje az a,a +d,a+ 2d, ..., a+ (n — 1)d szamok szamtani kozepét
A, mértani kozepiiket G,,. Igazoljuk, hogy
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(5 pont)



