Feladatmegoldé szeminarium 2.
9. ora
2013. aprilis 10./12.

1. Egy orszagban minden varosbol legfeljebb 3 mésik varosba kozlekedik repiil6jarat. Tud-
juk, hogy barmelyik varosbol barmelyik varosba el lehet jutni legfeljebb egy atszallassal.
Legfeljebb hany varos lehet az orszagban?

2. Legyen zy € [—1,1] és z, = f(x,—_1), ahol

flz)=xz+ li() sin(mz).

Hova konvergal x,, amint n — oo?

3. Legyen a,, szubadditiv valds sorozat, azaz minden n,m > 1-re an4+m < an + ap. Igazoljuk,

hogy
. Qnp
lim —
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letezik (esetleg = —o0), és egyenld inf S2-nel.

4. Egy kaszinéban kiilénb6z6 kartyakevers-gépeket hasznalnak az 52 lapos francia kartya ke-
veréséhez. Egy adott gép egy adott sorrendben cseréli meg a beadott teljes pakliban a
kartyak sorrendjét. A kaszind vezetGsége takarékossagi okokbol minél kevesebb gépet akar
iizemeltetni, de azért tetsz6leges keverést meg kell tudniuk valdsitani.

(a) Bizonyitsuk be, hogy egy darab gép nem tudja elvégezni ezt a feladatot.
(b) Mutassuk meg, hogy talalhato két olyan gép, amelyekkel egyiitt minden lehetséges
keverés elgallithato.

5. Dobunk egy piros dobokockéaval, majd dobunk egy kék dobokockival annyiszor, amennyi a
piros kockén kijott. Hatarozzuk meg a kék kockan kijott szamok Osszegének a generator-
fliggvényét.

Beadando feladatok

25. Az ibibiok nyelve 37 betiit tartalmaz. Egy szoban tetszileges két egymas mellett allo
azonos bettisorozat jelentésvaltozas nélkiil elhagyhat6. Hany kiilonb6z6 jelentést sz6 van
a nyelviikben? (3 pont)

26. Adott 3 kor a sikban, melyek sugara rendre 1, 2, 3, és paronként kiviilrél érintik egymast.
Befrunk egy kort az altaluk hatarolt tartoméanyba, amely érinti mindharmat. Hatarozzuk
meg a sugarat. (3 pont)

27. Legyenek k < n pozitiv egészek. Bizonyitsuk be, hogy az olyan k komponenst erddk szama
az 1,2, ...n csucsokon, melyekben az 1,2, ...k csicsok kiilonb6z6 komponensekbe esnek,
kn"~k=1. (Erds: olyan graf, melynek minden komponense fa.) (5 pont)

Felhivds. BME Matematika Verseny lesz aprilis 16-an, kedden 10-14 6raig a KF81 teremben.



