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. Egy borténben 100 rabot ériznek egymastol elkiilonitve. Minden nap a rabok koéziil egyet

atvisznek egy olyan terembe, ahol a falon van néhany kapcsolé. Miutan ezeket a rab
tetszése szerint atkapcsolta, visszaviszik a celldjaba. A rabok sorrendjérdl csak annyit
tudunk, hogy minden rab sorra keriil el6bb-utébb, s6t, ez igaz tetszdleges késébbi idépont
utan is. A rabok akkor szabadulnak, ha valaki bejelenti, hogy mar mindenkit atvittek a
kapcsolos terembe, és ezt meg is tudja helyesen indokolni. Ha elézetesen megbeszélhetik a
taktikajukat, hany kapcsolora van sziiksége a raboknak?

. Az f valos fiiggvényrdl tudjuk, hogy az f2, f3, f4,... fiiggvények mindegyike polinom.

Bizonyitsuk be, hogy ekkor f maga is polinom.

. Adott az a,, valos szamsorozat és
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Bizonyitsuk be, hogy ha lim,, . a, = a, akkor a b,, szdmsorozat is konvergens, és lim, .~ b, =

a.

. Konstrualjunk két — a normélistoél kiilonb6z6 — dobdkockéat, amelyeken szintén pozitiv egész

szamok vannak, és a dobott szamok 0sszege ugyanigy viselkedik, mint két normaélis dobo-
kocka esetén.

. Bizonyitsuk be, hogy ha egy csoportban minden elem méasodrendd, akkor a csoport kom-

mutativ.

. Szamitsuk ki az

S

Beadando feladatok

sorozat hatarértékét.

A szabalyos dobotetraéder egy olyan tetraéder, melynek oldalaira az 1,2, ...,4 szamokat
irtuk, és minden oldalara 1/4 valoszintiséggel esik (masképpen mondva nem cinkelt). Konst-
rualjunk két — a szabalyostol kiilonb6z6 — dobotetraédert, amelyek oldalain szintén pozitiv
egész szamok vannak, nem cinkeltek, és a dobott szamok 0sszege ugyanigy viselkedik, mint
két szabalyos dobotetraéder esetén. (3 pont)

n jatékos tournamentet jatszik, azaz mindenki mindenkivel jatszik pontosan egy mérkozést.
Minden egyes mérkozésnek egy gydztese van, dontetlen nincs. (Azaz a tournament egy teljes
iranyitott graf.) Pszeudogy6ztesnek hivunk egy A jatékost, ha teljesiil, hogy minden egyes
mas B jatékosra vagy A legy6zte B-t, vagy van olyan C, hogy A legy6zte C-t és C' legy6zte
B-t (azaz A legfeljebb kett hosszt tton keresztiil megvert mindenkit).

Igazoljuk, hogy ha van 2 pszeudogyéztes, akkor van 3 is. (3 pont)

Mutassunk olyan tobbvaltozos valés polinomot, amely nem veszi fel a 0-t, de felvesz a 0-hoz
tetszdlegesen kozeli értéket. (5 pont)



