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. Az f : R — R differencialhato fliggvényrsl tudjuk, hogy f(z) ~ =z

Feladatmegold6 szeminérium 2.
6. ora
2013. marcius 20./marcius 22.

2 amint x — oo.

Kovetkezik-e ebbdl, hogy f/(z) ~ 227

. Legyenek A, B,C' n x n-es matrixok. Igazoljuk, hogy Tr(AB) = Tr(BA), de altalaban

Tr(ABC) # Tr(ACB) (ahol T'r(M) az M matrix f6altobeli elemeinek Gsszege, "nyoma'").

. Létezik-e olyan korlatos sikbeli halmaz, melynek van énmagaval egybevagd, valodi része?

Egy 21 f6s osztalyban van néhany klub. Tudjuk, hogy minden klub tagszama paratlan
szam, viszont barmely két klub metszetének szamossaga paros. Legyfeljebb hany klub
lehet az osztalyban?

. n jatékos tournamentet jatszik, azaz mindenki mindenkivel jatszik pontosan egy mérkézést.

Minden egyes mérkézésnek egy gydztese van, dontetlen nincs. (Azaz a tournament egy teljes
iranyitott graf.) PszeudogyGztesnek hivunk egy A jatékost, ha teljesiil, hogy minden egyes
mas B jatékosra vagy A legy6zte B-t, vagy van olyan C, hogy A legy6zte C-t és C' legy6zte
B-t (azaz A legfeljebb kettd hosszu uton keresztiil megvert mindenkit).

Bizonyitsuk be, hogy mindig van legaldbb egy pszeudogyéztes.

. Mutassuk meg, hogy tetszdleges konvergens sornél van nala aszimptotikusan nagyobb kon-

vergens sor, vagyis ha a, > 0 és Y 7 a, < 0o, akkor talalhat6 hozza olyan b, sorozat,
hogy by /a, — 0o, mégis Y o7 | by, < oc.

Beadando feladatok

Léteznek-e olyan p;,i > 1 pozitiv szdmok, melyekre Y > p; =1, és Y 22 p;log (1/p;) =
oo? (3 pont)

Jelolje A(n) az n! tizes szamrendszerbeli alakjanak végén talalhato nullak szaméat. Mennyi
A(n) aszimptotikusan? (3 pont)

Mutassuk meg, hogy tetsz6leges divergens sornél van nala aszimptotikusan kisebb divergens
sor, vagyis ha a, > 0 és Y ° a, = oo, akkor talalhatoé hozza olyan b, sorozat, hogy
bn/an — 0, mégis > 7, by, = co. (5 pont)

n=1



