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. Bizonyitsuk be, hogy ha az f legfeljebb masodfoku egész egyiitthatos polinomra 5|f(x)

minden egész z-re, akkor f minden egyiitthatéja oszthato 5-tel.

. Igazoljuk, hogy a

végtelen szorzat konvergens.

. Tekintsiik az

/P
" n n+1 on

Osszeggel definialt szdmsorozatot. Mennyi lim,, o 4,7

. Létezik-e olyan f haromszor derivalhato valos fiiggvény, amelyre f # f/, f # f”, de f = "

teljesiil?

. Igazoljuk, hogy létezik olyan legfeljebb 30adfokii polinom, amely

e palindrom, azaz ha p(z) = a3ox® +. .. a1z +ag, akkor a; = azg_j minden 0 < k < 30-
ra,

e minden monomja az>* alaku, ahol k egész,

e gyoke az 1,2, 3,4, 5 szamok mindegyike.

. Legyen f;(x) = e*!. Lassuk be, hogy az {f; : t € R} lineérisan fiiggetlen halmaz a folytonos

valos fliggvények vektorterében. Azaz mutassuk meg, hogy ha n pozitiv egész, t1,ts, ..., t,
kiilonbo6z6 valds szamok és A1, Ag, ..., A, tetsz6leges valos szamok esetén

A1ef® 4 Xoel2% 4 oo ) elin®

az azonosan 0 fliggvény, akkor Ay = Ag =--- =\, = 0.

Beadando feladatok

Legyen

Mennyi A(n) aszimptotikusan? (3 pont)

Mennyi

sup(4sinx + 3 cosx)
zeR

értéke? (3 pont)

Jens gondolt 20 pozitiv egész szamra. Megkérdezhetjiik téle a 20 szam barmely valds
egytitthatos linearis kombinaci6jat. Legalabb hény kérdésre van sziikség, ha biztosan ki
szeretnénk talalni a szamokat? (5 pont)

Bizonyitsuk be, hogy minden pozitiv egész n-re van a sikon olyan kor, aminek a belsejében
pontosan n racspont talalhato, és a hataran nincs racspont. (3 pont)

Legyen (G, +) véges csoport, és A C G tartalmazza G elemeinek t6bb, mint felét. Mutassuk
meg, hogy G minden eleme el6all két A-beli elem 6sszegeként. (3 pont)

Bizonyitsuk be, hogy a sik nem fedhetd le korlapokkal tigy, hogy azok legfeljebb a hatarukon
érintkezzenek. (5 pont)



