13. feladatsorozat

. Mutassa meg, hogy hae, (i = 1,...,n) egy T test feletti n-dimenzids
vektortér egy bazisa, a pedig olyan vektora, melynek e bazisra vonatkozo
i-dik koordinataja nem nulla, akkor az a vektorrendszer, amelyet a bazisbdl
ugy kapunk, hogy e; helyére a-t irjuk, szintén bazisa a vektortérnek.

. Adja meg (ha létezik) az

A= —-1] € ngg(R)

= O =
— N

matrix inverzét!
. Oldja meg az el6éz6 feladatot az elemi bazistranszforméci6 segitségével!

. A Cramer-szabdly alkalmazasival oldja meg a kdvetkezo linedris egyenlet-

rendszert
Ty —2x9 +2x3 H4x4 =3

+x2 +3£E3 —X4 =1
2r1 —3x9  +x3 —x4 =3
r1 +2x5 +2x3 +6x4 =5

. Hatarozza meg a kovetkez6 matrix rangjat

1 2 9 3
49 9 -1
A=l7 3 5 o |€Moa®
4 3 -2 2
. Egyvéltozds valds figgvények fi(z),..., fn(z) rendreszérél akkor mond-

juk, hogy linearisan fiiggetlen egy I intervallumon, ha az
arfi(z) + -+ anfu(z) =0
egyenloségnek minden x € I-re vald teljestilésébdl
a1 =0,...,00, =0

kovetkezik. Mutassa meg, hogy ha egy fi(x),..., fn(x) fiiggvényrendszer
esetén a

fi() fa(@) o fu(2)
fi(z) folz) - fi(2)
W)=| T
n—1 -1 ’ .Y
U@ BV@) e B )
un. Wronski-determinans az I legaldbb egy pontjaban nem nulla, akkor az
fi(@), ..., fu(x) figgvényrendszer linedrisan fliggetlen az I intervallumon.



7. Legyenek a,...,a, egy egységelemes kommutativ gylri tetszOleges ele-
mei. Mutassa meg, hogy

1 1 1
a1 ag Qnp
2 2 2
V(ah ,an) = ay a3 an = H (a] al)
.. 1<i<j<n
(n=1) _(n-1) (n—1)
al a2 PN an
8. Mutassa meg, hogy paronként kiilonboz6 aq,...,a, valds szamok esetén
az e™?® ..., e 7 fliggvényrendszer linearisan fiiggetlen tetszbleges I inter-

vallumon.



