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— Eredményhirdetés majus 3-an, csiitortokon 16%° orakor, IB026. A feladatok javitasa
megtekinthetd a H.24/a-ban majus 2-tol.
— Az els6 két feladat megoldasat csak elsGéves hallgatoknal értékeljiik; a maradék kilenc
feladatra barki adhat be megoldast. Erdemi részmegoldéasokat, érdemi altalanositasokat
és lényegesen kiilonb6z6 megoldasokat is figyelembe vesziink.
— Minden feladat 10 pontot ér.
— Minden feladatot kériink kiilén lapra irni. Minden lapon szerepeljen a feladat
sorszama, név, kar, szak, évfolyam, tankor.
— Csak konnyen olvashaté és vilagos okfejtést értékeliink.
1. Legyenek a és b relativ prim természetes szamok. Melyik az a legnagyobb természetes
szam, amely nem all el6 ak, + bky alakban, ahol k;, ky nemnegativ egészek?
2. Legyen f : R — R folytonos fiiggvény, melyre lim, ., [5 f = A véges hatarérték. Mu-
tassuk meg, hogy barmely § > 0 mellett az [5° e~ f(¢) dt improprius integral konvergens
és ~
. —5t

513& e f(t)dt = A.
3. Legyen T (z) az e” fiiggvény a pontbeli érintSegyenese. Melyik a értékre lesz
maxp 1 [€* — T1(x)| a legkisebb?
4. Egy tetraéder AB és C'D élei merdlegesek egymasra, mindegyik 2a hosszi. A felezs-
pontjaikat Osszekoté E'F szakasz mindkét élre merdleges, az AC, AD, BC, BD éleknél
1év6 lapszogek 60°-osak. Meghatarozando a tetraéder beirt és koriilirt gombjének sugara.
5. Keressiik meg az 6sszes olyan f, g : R — R folytonosan differencidlhato fiiggvénypart,
melyre f2+ g2 =1¢s f?+ g% = 1.
6. Adott egy n szogpontu egyszerd graf. Bizonyitsuk be, hogy
a. Ha minden pont foka legalabb 3, akkor van a grafban paros hosszi kor.
b. Abbél, hogy minden pont foka legalabb (n—1)/2, nem kovetkezik, hogy van a grafban
paratlan kor. Adjunk ellenpéldat minden n-re.
c. Ha minden pont foka legalabb (n + 1)/2, akkor van a grafban paratlan kor.
7. Az x > 0 félsikban tekintsiink K, korcket, melyek az origoban érintik az y ten-
gelyt és K, sugara kétszerese K, i sugaranak, n = 1,2,.... Adott jelre a K, korok
azonos konstans szogsebességgel gordiilni kezdenek a K, korvonalon, azt beliilrél érintve,
negativ forgasiranyban. A K, kor kozéppontja altal leirt gérbe legyen I',. Mi lesz I,
hatargorbéje, ha n — oo? Adjuk meg a hatargorbe paraméterezését.
8. AY) % Osszeg milyen n esetén egész szam?
9. Legyen f : R — R akarhanyszor differencidlhato és tegyiik fel, hogy az S(x) =
>, £ () fiiggvénysor lokdlisan egyenletesen konvergens. Adjuk meg az S(z) Osszeg-
fliggvényt zart alakban.
10. Legyenek f,g : R* — R? linearis leképezések. Bizonyitsuk be, hogy vannak olyan
R3 =V, ® Vy, R® = W, @& W, direkt sszeg-felbontasok, hogy i = 1, 2-re f(V;) € W;,
11. Sorban allok a postan. n ablaknal szolgaljak ki az iigyfeleket. Egyetlen sor van,
ahonnan az éppen felszabadulé ablakhoz megy, aki kdvetkezik. Egy iigyfél kiszolgalasi
ideje barmelyik ablaknal fliggetlen, A > 0 paramétert exponencialis eloszlast kovet. Mi
a valoszintisége annak, hogy a k-ik utanam kdvetkezs el6bb végez, mint én? Mi a valasz
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eloszlas?



