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— Eredményhirdetés majus 6-an, csiitortokon 15% oérakor, a Z épiilet 006-0s teremben.
— Az els6 feladat megoldasat csak elsGéves hallgatoknal értékeljiik; a maradék kilenc
feladatra barki adhat be megoldast. Erdemi részmegoldasokat, érdemi altalanositasokat
és lényegesen kiilonb6z6 megoldasokat is figyelembe vesziink.

— Minden feladat 10 pontot ér.

— Minden feladatot kériink kiilén lapra irni. Minden lapon szerepeljen a feladat
sorszama, név, kar, szak, évfolyam, tankor.

— Csak konnyen olvashaté és vilagos okfejtést értékeliink.

1. Tekintsiik azt a valos elemt, 100 x 100-as () méatrixot, amelynek féatlojaban (—2)-esek,
ezek alatt és folott kozvetleniil 1-esek szerepelnek, és a méatrix tobbi eleme 0. Adjunk meg

olyan pozitiv valos, 100-elemid x vektort, amelyre a () - x vektor minden eleme negativ.
Jellemezziik az ilyen tulajdonsaggal rendelkez6 x vektorokat.

2. Legyenek x1 > 9 > ... > x, > - - - pozitiv szamok, melyekre > > ; x,, < oo. Bizonyit-
suk be, hogy ekkor lim,, ., nz, = 0.

3. Hany olyan gomb van, mely érinti egy altalanos tetraéder mindegyik lapsikjat?

4.

n—oo

lim 1+2J1+3\/1+4\/...\/1+(n—1)\/1+n =7

5. Legyen 7 = 2 fol (1—;1%’ ahol p > 1 rogzitett. At = fOS (1—;{% altal definidlunk egy

S(t) figgvényt, t € [0,7/2]. Bizonyitsuk be, hogy S” - (S")P=2 + SP~1 = 0, S(0) = 0,

S’(0) = 1, és hogy S? + (S")P = 1, tovabba S’(7/2) = 0. Mutassuk meg, hogy 7/2 =
(

B(1/p,1—1/p)/p = sinﬂf}p), ahol B(z,y) az Euler-féle béta-fiiggvény.

6. Adott egy G véges csoport egy H valodi részesoportja. Bizonyitsuk be, hogy van olyan
g € G, melyre tetsz6leges v € Gesetén ' -g-x & H.

7. Konstrualjunk olyan egyszertd, 0sszefliggs, paros grafot, amelyben minden pont foka
3, de nincsen benne Hamilton-kor.
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9. Mutassuk meg, hogy ha egy 20 csticsu egyszert grafnak 110 éle van, akkor barhogyan
is rajzoljuk le a stkba gy, hogy semelyik harom élnek ne legyen kozos belsé pontja,
legalabb 58 élmetszéspont keletkezik.

8.

10. Adott két 1-nél nagyobb egész szdm: m és n. Bizonyitsuk be, hogy csak véges sok
n-edik hatvany all el6 m™ egymas utani egész szam n-edik hatvanyanak az osszegeként.



