
Első A3 szigorlat
2017. május 16., 10:15-11:45

Elméleti kérdések (3× 10 pont)

1. (i) Komplex szám algebrai és trigonometrikus alakjainak defińıciói, a két alak közti áttérési for-
mulák megadása (5 pont); (ii) az algebra alaptételének szabatos kimondása, egy trigonometrikus
alakban adott komplex szám n-edik hatványának és n-edik gyökének kiszámı́tása (Moivre tétele)
(5 pont).

2. (i) Kettős és hármas Riemann-integrál transzformációjának (másnéven változó-helyetteśıtés)
defińıciója (5 pont); (ii) a kettős és hármas Riemann-integrál transzformációjára vonatkozó tétel
szabatos kimondása (5 pont).

3. (i) Egy f : R → R függvény Lipschitz-tulajdonságának defińıciója (5 pont); (ii) A
skalárpotenciálos vektormező görbementi integráljára vonatkozó tétel szabatos kimondása (5
pont).

Feladatok (7× 10 pont)

1. Írja fel az 1
1+
√
i

komplex számokat (i) algebrai alakban (5 pont) és (ii) trigonometrikus alakban

(5 pont)!

2. Határozza meg az f ′(0) derivált értékét, amennyiben f(x) := x(x − 1)(x − 2) . . . (x − 2017)
(10 pont)!

3. Mennyi az f(x) := x2

2
parabola [0, 1]-feletti darabjának ı́vhossza (10 pont)?

4. Számı́tsa ki a
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mátrixot (10 pont)!

5. Mivel egyenlő az
+∞∫
−∞
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−∞

1
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dxdy kettős improprius integrál (10 pont)?

6. Adja meg a γ(t) :=

 3t
3t2

2t3

 , t ∈ R térgörbe P (3
2
, 3
4
, 1
4
) és Q(6, 12, 16) pontjait összekötő

darabjának ı́vhosszát (10 pont)!

7. Keresse meg az xy′ = y(log y − log x) egyenlet általános megoldását (10 pont)!


