3. Hazi feladat, Megoldas
326/44

"[gazolja a kompaktsagi tétel segitségével, hogy ha egy A formulahalmaznak van
tetszélegesen nagy véges modellje, akkor van végtelen modellje is"

M. A bizonyitas a 86. oldalon talalhat Példa mintajara torténhet.

@ ott azt a tulajdonsagot jelenti, hogy "legalabb » elemtinek lenni" (87. oldal).

Legyen 2= A U {¢,},, e o Vegyik észre, hogy X kielégiti a kompaktsagi tétel feltételét,
azaz koziiliik, barmely véges soknak van modellje, azaz, kielégithet6. Hiszen, ha 4-nak van
tetszOlegesen nagy modellje, akkor barmely véges részének is van. A kompaktsagi tétel
allitasabol kovetkezik, hpgy 2 is kielégithet6. Ez a ¢, tulajdonsag miatt azt jelenti, hogy van
végtelen nagy modellje.

326/42/i

V¥ (3 xPx—— 3 u( 3 uQxu—Qyu)) €

VXV UV xPxV ¥ u( 3 uQxu A~Qyu))

VXV UV P2V Y v(FuQru A~0yv)) &
VxVyVzVv3u(-PzV (OxuA-Qyv)) Prenex
VxVyVz¥v 3u((~PzV Oxu) A(—PzN ~Qyv))

VxVyV 2V v((=PzV OxU(x,y,z,v)) A(~PzV ~Qw)) Erés Skolem
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3yVx(IxV xRy VyIy0xy) &

3V x(VxReye> Ty0xy) €

3V x(~VaRyV 3y00) A(VaRyV ~3y0n)

3V x(Ix-RoV y00) A (VxR Vym0n)
3yVx((Fu-RuyV FvO) A(VzRzpV V s-QOxs))
3yVxIuIvV 2V s((~RuyV Q) A(RzyV ~Qxs)) Prenex
VxVzV s((—RUXYV QxVx) A(RzYV ~Qxs)) Ers Skolem
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{P>0,"R—>~Q,R—>=§} = § > P

Hozzavessziik a konklizié negaljat (S — —P)-t a premisszakhoz és a formuldkat kloz
alakra hozzuk:
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a megoldas, mint fent
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Igazolja, hogy azonosan igaz: (=) ((4—B)——B) — —B
M. Az, hogy egy a azonosan igaz, az azt jelenti, hogy az tires kloz kovetkezménye, azaz

s = a. Ez utobbi ekvivalens azzal, hogy —a kielégithetetlen, azaz —a-bdl levezethet6 az iires
kloz.

Hozzuk —a -t kl6z alakra:

—[ (4—B)——B) — —B] & («(4—B)V-B)) A B & (AA-B)V-B)) A B&
(AV-B) A —B A B

De Res(B, ~B) = ©

Megj. Tobb mddszer Iétezik az igazolasra. A rezolicioval torténd igazolas a fenti médon
torténhet.

32977

A mult heti hazi feladatban mar formalizaltuk a kévetkezményt:
{U>(BVE),E-BVH}, -—~HA E — B

Innen alkalmazzuk az 1, feladatban alkalmazott eljarast:
{U-BVE,BVE—U~EV BV H~(—HAE—B)}
{~UVBVE,~BVU~EV U~EV BV H~H,E,~B}

Konnyii latni, hogy mar az utols6 4 klozbol levezethet6 az iires kloz.



