Matematika A2

9. feladatsor

1. Az A n X n-es matrix hasonlé a B n x n-es matrixhoz, ha létezik egy P invertdlhaté matrix, hogy
B = P~1AP. Jelolés: A ~ B. Bizonyitsa, be, hogy

() ANB=B~A
(b) A~ 4
() AnBésB~nC= AnC.

2. Mely A n x n-es matrixokra teljesiil, hogy A ~ I, (I,, az egységmatrixot jeloli).
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. Bizonyitsa be, hogy adott matrix esetén egy sajatértékhez tertozo sajatvektorok alteret alkotnak!
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. Bizonyitsa be, hogy két kiillonbo6z6 sajatértékhez tartozod sajatvektor 6sszege nem sajatvektor!

5. Hatérozza meg az alabbi matrixok (valos) sajatértékeit, sajatvektorait!
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6. Hatarozza meg az alabbi marixok (valos) sajatértékeit, sajatvektorait!
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7. Dontsiik el, hogy az A diagonalizalhato-e! Ha igen, akkor keressiikk meg azt az P métrixot, amely
diagonalizalja az A-t, majd hatarozzuk meg a P! AP-t; adjuk meg A'® méatrixot!
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8. Legyen a T : R? — R? linearis transzformacié az aldbbi médon adott:

X 2(E1 —T2 —X3
T X9 = T —XI3
T3 —x1 +T2 +273

Hatarozzunk meg R3-nak egy olyan bazisat, amelyben T matrixsza diagonalis!

9. Keressiik meg azt az ortogonélis P matrixot, amely a szimmetrikus A matrixot diagonalizalja és irjuk
fel a D diagonéalis matrixot!
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10. Irjuk fel az alabbi kvadratikus formakat =7 Az alakban, ahol A szimmetrikus matrix!



(a) 922 — 23 + 423 + 62129 — 87123 + T273
(b) 23 + 23 — 323 — bxywo + 97123

(¢) w129 + 123 + X273

11. Végezziik el az el6z6 feladat forditottjat az alabbi alakokbol kiindulval
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12. Keressiik meg azt az ortogonélis koordinata transzforméciot, amellyel az alabbi kvadratikus alak né-
gyzetek Osszegévé transzfomalhato és irjuk fel a kvadratikus alakot az 0j valtozok segitségével!

(a) 223 + 223 — 27129
(b) 522 + 223 + 4wy 22
(¢c) 2z129

)

(d) —3z% + 522 + 22122



